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PERTEMUAN XIII 

 

Metode Substitusi  

 

Teorema. Andaikan g fungsi yang dapat diintegralkan dan andaikan 

bahwa F adalah anti turunan dari fungsi f. Maka jika  u g x , 

           g' x  g x u F u C F g x Cf dx f du       
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   

 

 

2 2 2 2

2

2

1 1
2

2cos cos

1
sec

2

1
tan

2

1
tan

2

 
x

xdx
x x

u du

u C

x C

dx



 

 





 

 

                           



 

 

UNIVERSITAS NEGERI YOGYAKARTA  

FAKULTAS MATEMATIKA DAN ILMU PENGETAHUAN ALAM 

Alamat: Karangmalang , Yogyakarta 55281,Telp. 5548203 HP. 081578984400 

 

Tim Hibah Elarning Kalkulus Integral 2015: rosita_kusumawati@uny.ac.id 

 

Integral Fungsi Trigonometri  

 

 Jenis I : sin  n x dx  dan cos  n x dx  

 

Utk n  ganjil          gunakan indentitas 2 2sin cos 1x x   

Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap 

dahulu (dipisah) 

 

Contoh : 

 
5 4cos  cos  cos  x dx x x dx   

      .....(..................................) (........)d   

               (...................................) (........)d   

                (........) .....  ............. (........)  ............. (........)d d d      

                = ……………………………………………………… 

 

 

Utk n  genap         gunakan kesamaan setengah sudut : 
2 2 2 2cos2 cos sin 2cos 1 1 2sinx x x x x       

2 21 cos2 1 cos2
sin    dan   cos

2 2
x x

x x
 

   

 

Contoh : 

 
4sin 8  .......................................x dx   

 

        = ……………………………………………………………. 
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 Jenis II : sin  cos  m nx x dx   

 

Utk m  atau n  positif ganjil          gunakan indentitas 
2 2sin cos 1x x   

Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap dahulu (dipisah) 

 

Contoh : 

 
5 2 4 2sin  cos  sin  cos  sin  x x dx x x x dx    

                ..... ...................................... (........)d   

                           = 

……………………………………………………………. 

  

 

Utk m  atau n  positif genap          gunakan kesamaan 

setengah sudut : 
2 2 2 2cos2 cos sin 2cos 1 1 2sinx x x x x       

2 21 cos2 1 cos2
sin    dan   cos

2 2
x x

x x
 

   

 

Contoh : 

 
2

4 2 ................... ...................
sin  cos   

.................. ..................
x x dx dx

   
   
   

   
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 Jenis III : tan  ,  cot  n nx dx x dx    

 

 Gunakan indentitas 2 2tan sec 1x x   dan 2 2cot c 1x cs x   

Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap dahulu 

(dipisah) 

 

Contoh : 

1. 4tan  ................................. x dx dx   

              

2. 5cot  ................................. x dx dx   (Lanjutkan!)                                 

 

 Jenis IV : tan  sec ,  cot  csc  m n m nx xdx x x dx    

 

Utk n  genap dan  m  sebarang         gunakan identitas : 
2 2tan sec 1x x   dan 2 2cot c 1x cs x   

Terlebih dahulu dijadikan fs. berpangkat genap (dipisah) 

 

Contoh : 

 
4 2tan  sec  ............................................. x x dx dx    

 

 

Utk m  ganjil dan nsebarang         gunakan identitas : 
2 2tan sec 1x x   dan 2 2cot c 1x cs x   

Terlebih dahulu dijadikan fs. berpangkat genap (dipisah) 

 

Contoh : 

 
5 4tan  sec  ............................................. x x dx dx    (Lanjutkan!) 
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 Jenis V : 
1
2

sin  cos  sin( ) sin( )  mx nx dx m n x m n x dx 
 

      

1
2

sin  sin  cos( ) cos( )  mx nx dx m n x m n x dx 
 

       

1
2

cos  cos  cos( ) cos( )  mx nx dx m n x m n x dx 
 

      

 

Contoh : 

 

sin4  cos5  ............................................. y y dy dx   (Lanjutkan!) 


