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PERTEMUAN XIlI

Metode Substitusi

Teorema. Andaikan g fungsi yang dapat diintegralkan dan andaikan
bahwa F adalah anti turunan dari fungsi f. Maka jika u=g(x),

[ f(9(x))g(x) dx=] f (u)du=F(u)+C=F(g(x)+C

Contoh 1.

J'x%/x“ +11 dx = %j«/x“ +11 (4xCdx)
:%I\/xun d(x*+11)
:%(x4+11)§+c

Contoh 2.

cosz(xz) 2 cosz(xz)
:%Isecz(u)du
=%tanu+C
:%tan(x2)+c
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Integral Fungsi Trigonometri

% Jenis | : jsin” X dx dan jcos”x dx

Utk n ganjil — gunakan indentitas sin? x+cos? x=1
Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap
dahulu (dipisah)

Contoh :

J' cos® x dx =J’cos4 X cos X dx

] [T Y d ()
] [ )d(........)
:j ()=, j ............. d(........ )+j ............. d(........)

Utk n genap — gunakan kesamaan setengah sudut :
COS2X =C0S? X—Sin? X =2¢0s? X—1=1-2sin? X
1-cos2x dan COS2)(:1+0052x

in2y —
SIN“ X= 5 5

Contoh :

jsin48x X = oo
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% Jenis 11 : jsinmx cos™ X dx

Utk m atau n positif ganjil — gunakan indentitas
sin? x+cos® x=1
Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap dahulu (dipisah)

Contoh :

J'sin5x CoS 2 X dx='[sin4x cos2 X sinx dx

oooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooooo

Utk m atau n positif genap gunakan kesamaan

setengah sudut :
COS2X =C0S? X—Sin? X =2¢0s? X—1=1-2sin? X

sin2 x=+=C082X 0 os2 x = LFCOS2X
2 2
Contoh :
2
J‘S|n4XCOSZXdX:J’( ................... j [ ................... j dX
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% Jenis 111 : jtann X dx, Icot”x dx

Gunakan indentitas tan?x=sec?x—1 dan cot?x=csc?x-1
Dgn kata lain, dijadikan fungsi berpangkat genap dahulu

(dipisah)
Contoh :
1. J'tan“x dx=f ................................. dx
2. J'cot5x dx=f ................................. dx (Lanjutkan!)

% Jenis 1V : jtanm X sec” xdx, jcotmx csc” X dx

Utk n genap dan m sebarang — gunakan identitas :
tan? x=sec? x—1 dan cot?x=csc?x—1
Terlebih dahulu dijadikan fs. berpangkat genap (dipisah)

Contoh :

J' tanx sec? x dx= I ............................................. dx

Utk m ganjil dan nsebarang — gunakan identitas :
tan? x=sec? x—1 dan cot?x=csc?x—1
Terlebih dahulu dijadikan fs. berpangkat genap (dipisah)

Contoh :

J'tan5 X sec™ X dx=j ............................................. dx (Lanjutkan!)
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s Jenis 'V :
[sinmx cos nx dx = [ 4] sin(m-+n)x+sin(m—n)x | dx
[sinmx sin nx dx=I—%[cos(m+n)x—cos(m—n)x} dx
[ cosmx cos nx dx =[ 4] cos(m-+n)x+cos(m—n)x| dx

Contoh :

jsin 4y cos5y dyzj ............................................. dx (Lanjutkan!)
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