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PERTEMUAN XIVa 

 

Substitusi yang Merasionalkan  

 

 Integran yang melibatkan n ax b  

    Substitusi untuk menghilangkan akar. 

 

Contoh : 

 

1. 1 ...........x x dx     

    Misalkan 
1
2 2( 1)  maka 1 dan ................u x u x du      

   

    1 ...........x x dx      

   

 

 

 Integran yang Melibatkan 2 2a x , 2 2a x , 2 2x a  

    Untuk merasionalkan ketiga ekspresi di atas, substitusi trigonometri   

    berikut. 

 

Bentuk Substitusi Hasil Batas 

2 2a x  sinx a t  cosx a t  
2 2

t
 

    

2 2a x  tanx a t  secx a t  
2 2

t
 

    

2 2x a  secx a t   tanx a t  0 ,
2

t t


    

 

Ingat :  sin   sin    arcsin
x xx a t t t aa

      
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Contoh : 

 

1. 
24

.........
x

dx
x


  

     Misalkan 2sin , ,  maka
2 2

x t x
 

     

     2cos  dx t dt  dan 2 2 2 24 4 (2sin ) 4 4sin 4cos 2cosx t t t t        

   
22 2 (1 sin )4 2cos cos

2cos  2 2
2sin sin sin

tx t t
dx t dt dt dt

x t t t


       

  2 cos   2 sin  ec t dt t dt    

  2ln cos  cot  2cosec t t t C      

  
2 22 4 4

2ln 2
2

x x
C

x x

 
     

 

 

 Melengkapi Kuadrat 

Apabila ekspresi kuadrat berjenis 2 2
2,  dimana ( ) ,bx Bx C C    muncul 

dibawah tanda akar dlm integran, pelengkapan kuadrat akan 

mempersiapkannya untuk substitusi trigonometri. 

 

 

Contoh : 

 

1. 
2 2 (...........) .....2 5 2 ..........

dx dx dx

x x x x
 

   
    

 

 Misalkan ................,...... ........u x maka    

                ............... dan ............. ................du    

 

..................................
(...........) .....

dx


  

       ..............................................  

      


