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PERTEMUAN XV 

 

Pengintegralan Fungsi Rasional  

 

Bentuk umum :    

( )
( )

N x
dx

D x  

dengan dan( ) ( )N x D x
 
polinom dalam .x . Untuk menyelesaikan masalah tersebut, 

perhatikan derajat dan( ) ( )N x D x .  Ada 2 kemungkinan, yaitu : 

 
  ( )  ( )der N x der D x  

 

Bagilah dengan( )  ( )N x D x  sehingga : 

 

( ) ( )
( )

( ) ( )

N x R x
dx Q x dx dx

D x D x
     , dengan  ( )  ( )der R x der D x  

 

Contoh : 
3

2 2 2

3 2 3 2
1  1 

2 2 2

x x x
dx x dx x dx dx

x x x x x x

 
  
 

 
     

          

  
  ( )  ( )der N x der D x  

 

Ada 2 cara untuk menyelesaikan kasus ini:  

 

1. Jika ( ) '( )N x kD x , maka 

 

( ) '( )
ln ( )

( ) ( )

N x D x
dx k dx k D x C

D x D x
     

 

Contoh :

2
2 2

2( 2) '( )2 1 1 1 ln 4 10
2 2 2( )4 10 4 10

x D xx
dx dx dx x x C

D xx x x x


     

       

 

2. Jika ( ) '( )N x kD x , maka perhatikan Akar-Akar ( ) 0.D x   

 

 Akar-akar ( ) 0D x   real dan berlainan 
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Jika
1 2

( ) ( )( )...( )nD x x a x a x a    , dengan akar
1 2

... na a a   maka : 

 

1 2

( )

( ) ( ) ( ) ( )n

N x A B C
dx dx

D x x a x a x a
  

    ,  

dengan A,B,C konstanta yang dicari 

Contoh : 1.
2

14 14 14
22

x
dx dx

xx x




    (Buktikan!) 

  2. 
3

1 1 1 4
ln

4 164

x
dx C

x xx x


  

  

 

 Akar-akar ( ) 0D x   real dan ada yang sama (berulang) 

Jk ( ) ( )( )D x x a x a   , maka : 

 

2

( )

( ) ( ) ( )

N x A B
dx dx

D x x a x a
 

    , 

dengan A,B konstanta yang dicari 

 

Jika ( ) ( )( )( )D x x a x a x b    , maka : 

 

2

( )

( ) ( ) ( )( )

N x A B C
dx dx

D x x a x bx a
  

    , 

dengan A,B,C konstanta yang dicari 

 

Buktikan : 1. 
2

3
ln 3

3( 3)

x
dx x C

xx
   

  

  2. 
2

2
3 2

2 3 1ln 1 ( 1) ln 1
2 21

x
dx x x x C

x x x
      

    

 

 Akar-akar ( ) 0D x   tak real (faktor kuadrat) dan berbeda 

Jika 2( ) ( )( 2 )D x x a x pq q    , dengan 24 4 0 (akar tidak real)p q 

maka : 

 

2

( )

( ) ( ) ( 2 )

N x A Bx C
dx dx

D x x a x px q


 

    , 

dengan A,B,C konstanta yang dicari 

 



 

 

UNIVERSITAS NEGERI YOGYAKARTA  

FAKULTAS MATEMATIKA DAN ILMU PENGETAHUAN ALAM 

Alamat: Karangmalang , Yogyakarta 55281,Telp. 5548203 HP. 081578984400 

 

Tim HibahElarningKalkulus Integral 2015: rosita_kusumawati@uny.ac.id 

Contoh :
2

2
2 2

5 11 13ln( 1) ln( 4) arctan
2 21( 1)( 4) 4

x x A Bx C xdx dx x x C
xx x x

  
       

   

   2 13ln( 1) ln( 4) arctan
2 2

xx x C       

 

 Akar-akar ( ) 0D x   tak real (faktor kuadrat) dan ada yang sama 

(berulang) 

Jika 2 2( ) ( )( 2 )D x x a x pq q    , dengan 
24 4 0 (akar tidak real)p q   maka : 

 

2 2 2

( )

( ) ( ) ( 2 ) ( 2 )

N x A Bx C Dx E
dx dx

D x x a x px q x px q

 
  

       

 

Contoh :
2

2

6 3 1
...

(4 1)( 1)

x x
dx

x x

 


   

 

 

 

 

 
 


